Perguntas de Exames Nacionais dos ultimos 16 anos comgéaseaibu video.

Verséao de 4 de janeiro de 2022.
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1. Resolva este item sem recorrer a calculadora.
Considere, para um certo nimero regh funcdog, de dominidR \ {0}, definida por
3

> —x
+k sexr<O0

gla)=4 @

24+ xlnx sex >0

Sabe-se que existiaa% g(x).
T—r
Determine o valor dé.

| Resolugao, pg. [7 Exame Nacional de 20212-* fase

2. Sejaf afuncdo, de dominif, +oc[, definida por

—2*(14+2lnz) se0<x<1

o= D=ben sex > 1
22 +3x—4
Averigue se a funcag € continuaem: = 1.
Resolucéao, pg. )8 Exame Nacional de 20211-* fase
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3. Sejag a funcédo, de domini®, definida por
Senx

1+ sex <0
1—e”
g(x)=4 o ser =0
2?lnx ser >0
Averigue se a funcég é continua em: = 0.
Resolucéo, pg. ’9 Exame nacional de 20201-* fase

4. Para um certo numero refal € continua enR a funcéof, definida por

logsk  sexr=1

fla) = 2
sexr # 1
r—1
Qual é o valor dé:?
(A) 5 (B) 6 €8 D)9
|Resolucao, pg. 11 Exame nacional de 2019-* fase

L » Ina\""?
5. Qual &, para qualquer numero real positiv@ limite da sucessaén i na) ?
n
(A) a? (B) 2a ©C)a (D) Va
| Resoluco, pg. 10 Exame nacional de 2019-* fase
6. Sejaf a funcdo, de domini&, definida por
(] —
ST oot sex <0
X
flz)=4 0 sexr =0
‘ sex > 0.
\ z—Inz
Averigue se a funcag € continua no ponto.
Justifique a sua resposta.
Resolucgao, pg. 1‘2 Exame nacional de 20191 fase
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e . —2\""
7. Qual é o limite da sucesséo de termo ge{rgl—) ?

n
1 3 1 6
A (®) ¢ © % ®e
(& (&
| Resoluco, pg. 13 Exame nacional de 20191+ fase
8. Sejag a funcao, de domini®, definida por
( 1 — SL’Q
g(x) =3 2 ser =1
@ =1 o> 1
\ 1—2z
Estude a funcég quanto a continuidade no ponto
| Resolucéo, pg. 16 Exame nacional de 2012-* fase
. o ~ n+5)\2
9. Qual é o valor do limite da sucesséao de termo géF&lﬁ) ?
n
(A) +o0 (B) 1 (C) e* (D) e?
|Resolugéo, pg. 14 Exame nacional de 2018-* fase
10. Sejak um numero real.
Considere a sucesséo convergéntg definida poru,, = <n Tk .
n
Sabe-se que o limite de,,) € solucdo da equagém(f) = 3.
€
Qual é o valor d&:?
1 (®) 3 1 (D) 4
A) - C) -
™ 5 ©
|Resolucao, pg. 15 Exame nacional de 2018-* fase

11. Considere as sucessdes convergefitese (b,,), de termos gerais

1 3n
a, = <1+;) ebnzln(l—Qe’").
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Sejama e b 0S numeros reais tais que= lim (a,,) €b = lim (b,,).
Qual das afirmacdes seguintes € verdadeira?

(A)a=3ceb=0 B)a=¢c>eb=0
(Ca=3eeb=1 D)a=¢e*eb=1
‘ Resolucéao, pg. 1‘7 Exame nacional de 2016 - Epoca especial

12. De uma funcagf, de dominidR, com derivada finita em todos os pontos do seu dominio,

2
-2
sabe-se quém Ty

=2 f(z) = f(2)
Qual é o valor def’(2)?

) —3 ®) - CE OF
2 4 2 4
| Resolugao, pg. 18 Exame nacional de 2018-* fase

13. Considere as sucessdes ) e (v,,) de termos gerais

_kn+3
2

Unp,

1 n
(k € um nimero real) ev, = 1In Kl + —) }

Sabe-se quBm (u,,) = lim (v,,).
Qual é o valor dé:?

A) 1 (B) 2 C) e (D) 2¢

| Resolug&o, pg. 19 Exame nacional de 20161-* fase

14. Sejaf uma funcéo de domini@—.Sabe-se que:

o Tl J@) e -z

T—r—00 €T

L
e 0 grafico def tem uma assintota obliqua.

Qual é o declive dessa assintota?

(A) —2 (B) —1 ©1 (D) 2

| Resolucéo, pg. 20 Exame nacional de 2016.-* fase
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15. Sejaa um numero real diferente de

; .oaet % —q
Qual é o valor dédim

T—a ,1‘2

—2

1 1
Ok ®) ; ©1 (D)2

| Resoluco, pg. 21 Exame nacional de 2016l fase

16. Para um certo numero refal € continua enR a funcéof definida por

2 4 etk sexr <0
fx)=19 2z+In(z+1)
sex > 0
x
Qual é o valor dé:?
(A) 0 ®) 1 (C) In2 D) In3
| Resolucéo, pg. 22 Exame nacional de 201®-* fase

1
17. Qual é o valor déim <—2 sen > <f>) =0?
z—0 \ T 2

1 1
(A) 4 (8) 0 © ] © 3

| Resolugéo, pg. 23 Exame nacional de 20111-* fase

18. Considere a fun¢ag, de dominidR, definida por

1 — ex—l
k ser <1
fy=4 "t e
—x+Inx sexr > 1
(k designa um nuamero real)
Determinek, sabendo qué¢ é continuaem: = 1.
‘ Resolugao, pg. 2‘4 Exame nacional de 20111-* fase, Epoca especial

19. De duas funcdes e g sabe-se que:
e ftem dominioR e é definida poyf(x) = 7 — 4sen (5z);
. 2 o . L. 2
e gtem doml’nlo} —?ﬁ, —g { e g', primeira derivada de, tem domlnlo] —%, —% { e
< definida pog(z) — log, [ —
é definida pog'(z) = log, ( G x)
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. SeENT
Calcule o valor déim ———.
x—0 (Jj‘) — T

Resolucao, pg. 2‘5 Exame nacional de 2011 - Epoca especial

20. Considere a funcag, de dominid — oo, 27|, definida por

ar+b+e* sex<0
f(@x) =94 - sen(22)
x

sel <z <27

Determine o valor dé, de modo qu¢g seja continua em = 0.

Resolugéo, pg. 27 Exame nacional de 20101-* fase

sex >0

T
In (:c2+ 1) sex <0

21. Considere a funcab, de dominidr, definida por: (x) =

Estude a continuidade da funcemz = 0.

Resolucao, pg. 2‘8 Exame nacional de 2002-* fase

22. Considere a fungég, de dominidR, definida por

r+1
——  se -1
fay={ Toem SET7
a+2 ser = —1
(a € um numero real.)
Determines sabendo quég é continuaem = —1.
‘ Resolucéao, pg. 2‘6 Exame nacional de 2011 - Epoca especial

23. Considere a funcéb, de dominidR, definida por

2+4 sex >0
h({L‘): 2 sexr =20

sex <0

Estude a continuidade deno dominioR.

Resolucao, pg. 29 Exame nacional de 2002-* fase
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Resolucoes

Resolucéo da pergunta 1

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 1

Como0 ¢ R\ {0}, lin% g(x) existe se e sO se
T—r
li = li :
g ote) = Iy o)

Vamos portanto determinar os limites laterais no ponto

lim g(z) = lim (‘”3 — +/<:) © (f’:(‘”_ iz +1) +k:) = lim (z+1+k)=1+k.

2 —x

20— 20~ 20~ x(z —1) 20~
lim g(z) = lim 2+ zlne) =
im = lim rlnz) =
z—0t g\x z—0+
Ind (= 1 :
Woy pm P&y, DY@y gy
y—+oo Y y—+oo Y

(1) Efetuou-se a mudanca de variaye: 1. Assim,z = i er — 0" =y — +oo.
i ] .1
(2) Limite notavel: lim =L .
r—+oco I
Deste modo

lim g(z) = lim g(z) @ 1+k=2< k=1

x—0~ z—0*t
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Resolucéo da pergunta 2

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 1

lim f(z) = lim (—2%(1+2lnz) = —1(1+0) = -1 = f(1).

rz—1— rz—1—
5—5e! er -1
li = lim ——— = 5 i =
Jm @)= i e T M e

De facto,coma? +3z -4 =02 =1Vr=—4entdor? + 3z —4 = (z — 1)(z + 4).
Fazendo a mudanca de variayek r — 1 < x =y + 1temosy — 0" e

. ey —1 eV —1 . 1
*x= —H lim —— = -5 lim X lim ——
y—0+ y(y + 5) y—0t Y y—0+t Yy + 5
= —5Hxlx—-—=-1

Como lim f(z) = lim f(x)= f(1) entdof é continuaem: = 1.

z—1— z—1t
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Resolucéo da pergunta 3

\oltar ao enunciado da pergunta, pq. 2

Video da resolucadili{

—

76'%

0 senz
lim g(x) = lim (1+ 1senxz> (&)1+ lim z

r—0~ z—0~ — € z—0~ p
llm sen T
i z—0- T x 1 .
- ]- + 1 e 1 ]- _— — 0
lim 1
r—0~
. , ... senx et —1
* Limites notaveidim =1elim =1.
z—0 I z—0 x

I = lim (2’Inz) = —
mg&g(az) mg&(az nz) =0x (—oc0)

Uma vez que obtivemos um simbolo de indeterminacéo, vanetsaegfa mudanca de va-

. 1 1 - - . . Inz PR
riavely = - & x = € utilizar o limite notavel lim — = 0. Comoz — 0" entdo
r—>+oo T

Yy — +00.
1 1 | 1
lim (lenx): lim (—2111—):— lim ﬂ>< lim —=-0x0=0.
z—0t y—+oo \ Y Yy y—+oo Y y—+oo Y

Comoyg(0) = 0 entédo temoslim+g(:c) = lim g(x) = g(0) e podemos concluir que é
z—0 z—0—
continua emx: = 0.
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Resolucéo da pergunta 5

\oltar ao enunciado da pergunta, pg. 2

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4

l n+2 l n 1 2
lim (7” n“) — lim <1+ﬂ> « lim <1+ﬂ>
n n n

= % 12 = q.

A opcéo correta é ).
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Resolucéo da pergunta 4

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 2

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4

Comof é continua enR, também é em particular continua no pohto
Assim tem que verificahn% f(z) = f(1).
T—

Como
. =1
fim f(z) = lm -
0 _
G -1+l
z—1 rx—1

:glclgl.l(;c +1)=2
entdof é continua no pontd se e sé se
logs k=2 k=3 k=09

Podemos concluir que a op¢ao correta(®)a
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Resolucéo da pergunta 6

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 2

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4

Paraf ser continua, tem que se verificar:

lim f(z)= lim f(x)= f(0).

z—0~ z—0t

z—0~ z—0~ X
(8) .. (1 —cosz)(1+cosx)

20— z(1 4+ cosx)
. 1 —cos®zx
= lim ———
2—0- x(1 + cos )

) sin? x
= lim ——
2—0- x(1 + cos )

sin x sin x

=0~ z—0~- 1+ cosx

=0.

141

T

lim f(x) = lim

z—0F =0+t ¢ — Ilnx

00
~ 0—In0t 00— (—00)

Como lim f(z) = lim f(x) = f(0) = 0 entdof € continua no ponto.

z—0~ z—0t
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Resolucéo da pergunta 7

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 3

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4

]{: n
Vamos fazer uso do facto dien (1 + —) = ¢F.
n

_ 2 3n _2 n\ 3 1
lim (n ) = (lim (1 + —) ) = (6*2)3 —e 0 = =.
n n e

A opcéo correta é ).
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Resolucéo da pergunta 9

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 3

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4

, <n+5>% _ [(n(1+2) : lim (14 2)"
lim = lim | ——— 2~ — —"n
n+1 n(1+1) lim (1+ 1)

Podemos concluir que a opcao correta(B)a
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Resolucéo da pergunta 10

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 3

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4

lim <n+k5> = lim (1—|— E) = ek,
n n

Substituinde* na equacdo dada temos

k
ln<e—>:3<:>lnek1:3<:>k—1:3<:>k:4.

e

A opcéo correta é @).
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Resolucéo da pergunta 8

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 3

1— 22 2 —1
1 = lim —— =
Jm g(e) = lim 7= = lim 5
1 lim 1
=1 x 1 1) = y=0" X 2
Jm Sy ) fim e+ ) = g
y—0— Y
Dixo=2
_ _ sin(x — 1)
1 =1 3
Jim g() = lim, ( g )
i —1
—3_ lim Mgg_lzz_
r—1-0+t x —1
T 1
1) Limite notavel:lim ¢ = 1.
(1)
z—0 T
(2) Limite notavel:lim T _q,
z—0 x

Como lim g(x) = lim g(z) = g(1) entdog é continua no ponto.
z—1— z—1t
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Resolucéo da pergunta 11

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 3

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4
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Resolucéo da pergunta 12

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 4

12 — 21 z(r —2)
lim —————— =4 lim ————— =14
=2 f(z) = f(2) ==2 f(z) = f(2)
) 1
& gz I 7a
z—2 T
2 1
=4 "(2) = =.
“re TP

A opcéo correta é ).
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Resolucéo da pergunta 13

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 4

. - ) 1\"
Tendo em consideracgéo glim (1 + —) = evem que
n

s 1+ ] o 1+

=lne=1.

Por outro lado, como

k = k k k
n+3(:)lim—n+1im—: +0=

lim — —
2n 2n 2n 2 2

entdol =1 & k= 2.
A opcéo correta é @).
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Resolucéo da pergunta 14

\oltar ao enunciado da pergunta, pq. 4

ComoD; = R~ entéo a assintota obliqua do grafico fdexiste quanda: — —oo e 0

declive da assintota é dado padim M

r——00 I

Como
lim M -1

Tr—r—00 X

D . B A
T—>—00 I T——00 I T——00 T

< lim M + L —1=1
r—=—00 T —00

< lim M =2

)
r——00 I

podemos concluir que a opgao correta(®)a

Pagina 20 de 29 academiaaberta. /Q-E\


https://academiaaberta.pt

Resolucéo da pergunta 15

Voltar ao enunciado da pergunta, pg. 5

.. , et —1 . et _ 1
Com base no limite notaveim = 1, fazendo emim ——— a mudanca de
L z—0 €T T—=a T — Q
varidvelr —a =y < r=a+ytemost »a < xr—a— 0y — 0evem

Coev—1 . a a 1
* = lim x lim =1 x —=-.
y—0 Yy t=a x4 20 2

Podemos concluir que a opcéo correta(g)a
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Resolucéo da pergunta 16

| Voltar ao enunciado da pergunta, pd. 5

Paraf ser continua no pontbtem que verifical‘tin(l) f(x) = f(0).Como
z—

lim f(z) = lim (2+e$+k) =2+ = £(0)

z—0~ z—0~

2z +1In(z + 1)

lim f(zx) = lim

z—0t z—0t xT
2 1 1
= tim 2y g EAD g
z—0t X z—0t xT

entdof é continua no ponto se e so se
lim f(z) = lim_f(z) = f(0)
z—0~ z—07F
S2+eh=3s=1ak=0.

Podemos concluir que a opgao correta(é)a
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Resolucéo da pergunta 17

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 5

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4
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Resolucéo da pergunta 18

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 5

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4
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Resolucéo da pergunta 19

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 5

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4
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Resolucéo da pergunta 22

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 6

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4

Pagina 26 de 29 academiaabertal/q-b\


https://academiaaberta.pt/mod/page/view.php?id=5665
https://academiaaberta.pt/mod/resource/view.php?id=5995
https://academiaaberta.pt

Resolucéo da pergunta 20

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 6

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4
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Resolucéo da pergunta 21

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 6

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irll4
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Resolucéo da pergunta 23

Voltar ao enunciado da pergunta, pq. 6

Video da resolucddieservado a inscritos. Inscreva-se neste )irlll4
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