Matematica A 11.°

Ficha+Aulas de Funcao racional

Academia Aberta

Conteudo: 5 aulas e 29 exercicios em video.

Versao: 10 de janeiro de 2022.

Verifique se existe versao com data mais recente: aqui.

Autor: Rui Paiva (ruipaivac@gmail.com, www.academiaaberta.pt).
Instrucoes: Video da aula — Exercicios — Confirmar resultados nos videos
Nota: Para visualizar a resolucao dum exercicio deve clicar no icone @84.

AULA 1: Funcao racional. Nocao intuitiva de limite. Assintotas

Sumadrio/pré-requisitos J

Funcoes reais de variavel real:

@ Funcdo racional — Conceito intuitivo de limite;
@ Func3o racional — Hipérbole;
@ Func3do racional — Assintotas do grafico de uma fung3o racional.

Pré-requisitos:

O estudante devera ter competéncias na drea de fungdes.

Se tiver dificuldades em visualizar a Aula 1 clique em @4,

1.1. Indique quais das seguintes funcoes sao racionais: 4

—2z + 423 — 2 V2rt — 16 V2 — a2
fr) =—= ; g9(@) = ———; h(z) = —F——;
22 —3x +4 11— x5 41
12
i(z) = a* — 4z + 52* — 3; j@) = -+ —; l(z) = (z—1)""
x
1.2. Determine o dominio de cada uma das seguintes funcoes racionais: ll4
3z —5 (z% +5)° 62> —x—5
[ (2) 3T — 5
1(xr) = ——.
44 22
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1.3. Na figura seguinte estd representado parte do grafico de f E{

(a) Indique as equagoes das assintotas do grafico de f.

(b) Indique:

lim f(r);  lm fz); lm f(e); o lm o flz); o lm f(z); lim f(x)

z—0~ r—2~ r—2t T—r—00 T—+00

AULA 2: Funcao homografica

Sumadrio/pré-requisitos J

Funcoes reais de variavel real:

@ Funcdo racional — Fun¢do homografica

Pré-requisitos:

O estudante deverd ter competéncias nas dreas de conjuntos, conjuntos
numéricos e referenciais cartesianos em duas dimensdes. Deverd ainda
conhecer o conceito de limite de uma func3o real de varidvel real.

Se tiver dificuldades em visualizar a Aula 2 clique em @4,

3 2 — 1
2.1. Considere as fungoes definidas por f(z) = T g < .
:L‘ —

para constantes reais ki, ko, c €

ks
B fi =k
(a) Escreva f(x) e g(z) na forma y = ky + P
d. @4
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(b) Estuda o dominio, o contradominio e as equagoes das assintotas de cada uma
das funcoes. E4

2.2. A hipérbole da figura seguinte é parte do grafico da funcdo definida por f(z) =

+cx+2'

(a) Indique as assintotas da hipérbole. E{
(b) Calcule a, b e c. B4
(c) Indique: @4
(i) lm f(x) (ii) lm f(x) (i) lm f(xz) (iv) lm f(x)

T—+00 T——00 z—(—1)~ z—(=1)+

2.3. Luis, um jovem empresario agricola, decidiu dedicar-se a criacao de avestruzes.
Recolhendo informacoes, concluiu que a variacao da populacao de avestruzes seguia

a lei
80+ 250t

P(t)=
(t) t+k
em que P representa o nimero de avestruzes ao fim de ¢ meses.

(a) Sabendo que ao fim de 2 meses o Luis tinha 145 avestruzes determine k e
indique o nimero de avestruzes com que o Luis comecou a sua actividade. #84

(b) Justifique convenientemente a afirmagao: “a populagao de avestruzes nao ul-
trapassard 250 unidades”. @84
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AULA 3: Determinacao das assintotas

Sumario/pré-requisitos J

Funcoes reais de variavel real:

@ Func3o racional — Determinacdo das equacbes das assintotas.

Pré-requisitos:

O estudante devera ter competéncias nas dreas de conjuntos, conjuntos
numéricos e referenciais cartesianos em duas dimensdes. Devera também
conhecer o conceito de limite e de assintota do grafico de uma fung3o.

Se tiver dificuldades em visualizar a Aula 3 clique em @4,

3.1. Determine as equagoes das assintotas de cada uma das seguintes funcoes definidas
pelas suas expressoes algébricas.

(0) f2) = 0o B (b) () = 5 S (o) fr) = 2
(d) f(z) = x;cij_g; BC (o) flz) = %_3713; (] () f(z) = —a’ — ia;2_+46x 16, gy

AULA 4: Operacgoes com expressoes racionais

Sumario/pré-requisitos J

Funcoes reais de variavel real:

@ Func3o racional — Operacdes com expressdes racionais.

Pré-requisitos:

O estudante devera ter competéncias nas dreas de polindmios, fungdes
racionais e decomposicdo de polindmios em fatores.

Se tiver dificuldades em visualizar a Aula 4 clique em @4,
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4.1. Simplifique cada uma das seguintes expressoes indicando o conjunto onde a simpli-
ficacao é valida:

r—4 2 T r—2
- @ - @
(a)x2—9+x—3’ (b)z2—4x:ﬂ+1’
1—=z 2 5—x 2x
. @ — - @4
(c) T +:E2—3:1:’ (d):vQ—Z:B—B r+1
22 —1 2 — 162
A L ) J—— ] |
@)x+1’ ®) r+4
AULA 5: Equacgoes e inequacgoes fracionéarias
Sumario/pré-requisitos J

Funcdes reais de variavel real:

@ Funcdo racional — Equacdes e inequacdes fracionarias.

Pré-requisitos:

O estudante devera ter competéncias nas areas de conjuntos, conjuntos
numéricos e referenciais cartesianos em duas dimensdes, fun¢io afim e
funcdo quadratica. Deverd ainda saber decompor determinados polinémios
em fatores.

*

Se tiver dificuldades em visualizar a Aula 5 clique em 4.

5.1. Resolva em R cada uma das seguintes condigoes:

x—4 2 — 2z
BESS DR
4 2 T 3z —6
O~ 1 w1 1o (&) = >0
4 —2 1 1 1
Y f — > 0. 4
() r+3 7 ()x—:v2+:v—1+3_
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